Bsc Algebra és szamelmélet gyakorlat
A 14. és a 15. eldadds-didkhoz tartozo feladatsor

1. Szamitsuk ki az alabbi determinansokat a fels§ haromszog alakra hozas modszerével, azaz
Gauss-eliminacioval, az elsé sor, illetve az utolso oszlop szerinti kifejtéssel, végiil a 3 x 3-asokat
a Sarrus-szabéllyal is.
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2. Szamitsuk ki az aldbbi determinénsokat.
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3. Ha egy A € R>® métrixra det A = 5, akkor mennyi det(A + A)?
4. Egy 1222 x 1222-es determinéns minden sora szamtani sorozat. Mennyi az értéke?

5. Egy egész elemid determinansban minden oszloposszeg oszthato héttel. Igazoljuk, hogy
a determinans értéke is oszthato héttel.

6. Egy 3 x 3-as determinans egyjegyd szamokbol &ll. Minden sorban a harom szamjegybdl
alkotott haromjegyti szam héttel oszthatod. Igazoljuk, hogy a determinans oszthato héttel.

7. Hany inverzi6é van az alabbi permutaciokban, illetve a ‘hatulrol elére’ permutaciéban?
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9. (K4.2.25) Adjuk meg az alabbi hat permutéacio ciklusfelbontasat és elgjelét.

1 23456 78 (123456738 |labcde
25614387 |97648321 |caebdd

(1234)(35)(1432)(35),  (12345)(234)(12345)~ ",  [(12)(23)(34)]'**.
Tegyiik meg ugyanezt az {1,2,..., n}-en értelmezett ,hatulrol elre” permutacioval is.
10. (K4223) Igazoljuk, hOgy (1’1 e LL’k) = ($1$2)($2$3> e ($k72$k71)($k71xk)-

11. (K4.8.14) Mutassuk meg, hogy fo (z1...2x) 0 f71 = (f(z1)... f(zy)) (itt f € S, és
(x1...xx) egy tetsz6leges ciklus S,,-ben).

12. (K4.2.31%) Mely f € S, permutéciok cserélhetdk fol az (1,2,...,n) ciklussal?
13. (K4.2.30) Igazoljuk, hogy minden péaros permutacié harmasciklusok szorzata.

14. (K4.2.32*) Igazoljuk, hogy egy permutéci6é pontosan akkor hatvanya egy ciklusnak, ha
diszjunkt ciklusfelbontasaban a ciklusok hossza azonos (az egyelemii ciklusok nélkiil).



