Bsc algebra és szadmelmélet normal gyakorlat
Masodik zdrthelyi (2023. december 15.) — eredmények és pontozds

1. (e1,e3)(e2,€6)(e5,€7) (3 pont), ezért ez paratlan permutacioé (1 pont). A determinéans értéke 9
(akér eliminacioval, akar kifejtéssel).

2. 01 = —2/3, 09 = 5/3, 03 = 4/3, a négyzetdsszeg 4/9 — 2 -5/3 = —26/9, a reciprokisszeg 5/4
(3 pont). Az osztasnél a hanyados x* + 23 + 22 + 1, a maradék .

3. 216/360 = 3/5, a rend tehat 5 (2 pont). Nyilvan 28 = 1 (35) akkor és csak akkor, ha a
kongruencia mod 5 és mod 7 is fennall. De 05(2) = 4 és 07(2) = 3, ezért a keresett rend [4, 3] = 12.
Mdasodik megoldds: »(35) = 24 maximalis oszt6i 12 és 8, a 12 jo kitevs, mert 35 | 4096 — 1, a 12
maximélis 0szt6i 6 és 4, amik nem jo kitevdk, ezért os5(2) = 12.

4. PL.b=10, ¢ =6 (2 pont). Jacobi-szimbolumokkal egy lehetséges szédmolas:

. () = (7) - (7) - () () =0 (55) - (&) -+
() () o) - () - ()E)- ()G - cnvam

5. A tablazat:
210[1]2|3[4] 5]6]7|8|9]
(20 1]2[4[8]5[10]9]7[3]6]
Logaritmust véve 8y = 6 (10) (1 pont), ahonnan y = 2,7 (10) (1 pont), igy  =4,7 (11) (1 pont).

(1 pont).

6. Ha n egy primszam négyzete, akkor megfelel (1 pont). Mas megoldas nincs (1 pont), mert ha
n prim, az nem jé (1 pont), ha meg 1 < d < n osztéja n-nek, akkor n/d is, és a ketts koziil a
nagyobbiknak a négyzete > d(n/d) = n (2 pont). Ezért d = n/d az egyetlen nemtrivialis oszto,
azaz d prim és n = d* (1 pont).



