Mat. BSc. Algebra3a: 3. vizsgadolgozat, 1. rész 2019. jan. 17.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (30 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jar, a tobbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 7 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
és harmadik részt ki sem javitjuk.

1. Definidljuk a g € G elem H < G szerinti bal oldali mellékosztalyat, és adjuk meg az elemeit.

gH ={gh : he H}

2. Mondjuk ki a homomorfizmustételt csoportokra.

Ha ¢ : G — H csoporthomomorfizmus, akkor Im ¢ = G/ Ker .

3. Mely n > 1 egészekre létezik primitiv gyok mod n?

n =2, 4, p*, 2p* ahol p paratlan prim.

4. Adjunk példat végtelen sok véges, nemkommutativ, egyszeri csoportra.

Pl. az A, alternél6 csoport, ha n > 5.

5. Soroljuk 5] a p? rendi csoportokat izomorfia erejéig (p prim).
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Mondjuk ki a balidealmentes gytirtikrsl szolo tételt.

Ha az R gytrtinek pontosan két balidealja van, akkor vagy ferdetest,
vagy olyan prim elemszamu gytrd, amelyben barmely két elem szorzata nulla.

Adjuk meg az R kommutativ, egységelemes gytiriiben az a, b, ¢ € R altal generalt ideal elemeit.

{ra+sb+tc: r,s,te R}

Mit jelent az, hogy a K < L bévités az f € K|[z| felbontasi teste K folott?

L=K(a,...,a,), ahol f(z)=clx —ay)...(x —a,) (és c € K).

Ha az A gyftri vektortér egy K test f6lott, akkor mikor lesz algebra K {folott?

A(ab) = (Aa)b = a(Ab), ha a,b € A és A € K (és a két struktura Gsszeadésa azonos).

Fogalmazzuk meg a Hamming-tavolsag segitségével, mit jelent az, hogy egy kod t-hibajelzé.

Barmely két kiilonb6z6 kodszo6 Hamming-tavolsédga legalabb ¢ + 1.




