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Mat. BSc. Algebra3a: 3. vizsgadolgozat, II. rész 2019. jan. 17.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I1. rész (60 perc). Minden vdlaszért 0 vagy 1 pont jar (negativ pontszam nincs). Indokolni

nem kell. Aki elér legalabb 10 pontot (és az 1. 1észbdl is legalabb hetet), annak a dolgozata mdr
legalabb elégséges; aki viszont nem éri el a 8 pontot, azé biztosan elégtelen (ez utdbbi esetben
a harmadik részt ki sem javitjuk). A tobbi esetben a vizsga eredményessége a mdsik két részre
kapott pontszdmtol fiigg, a részletek és a ponthatarok a harmadik rész feladatlapjan taldlhatok.

Szamitsuk ki a kvaterniécsoportban az ijk elemet.
-1

Szamitsuk ki a Dy, diédercsoportban (f%t ft)* rendjeét.

Soroljuk 6l a Z; x Z3s csoport hatodrendii elemeit.

(3,0), (5,0).

Adjuk meg a Dy, diédercsoportban az f4 és t 4ltal generalt
részcsoport rendjét. 6

Hény pélyaja van egy négyzet alapt hasab (ami nem kocka)
szimmetriacsoportjanak az élfelezé pontok halmazan? 2

Melyik ismert csoporttal izomorf Sg-ban az (123) és (456)
altal generalt részcsoport? L3 x L3

Legyen H = ((1234)(56)) < Ss. Adjunk meg olyan g € Ag és h € H elemeket, hogy ghg™' ¢ H,
és szamitsuk is ki ezt a konjugéltat.

Pl. g = (125), h = (1234)(56), ghg~" = (2534)(16).

Hany konjugaltosztalya van az S, szimmetrikus csoportnak?

Mely d € Z{,-ra igaz, hogy Z7, / (d)-t generalja 6 + (d)?
d=15711

Mennyi SL(3,Zs) indexe GL(3, Z5)-ben?
5—1=4
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Ha a Zg csoportot primhatvanyrendi ciklikus csoportok direkt szorzatéra bontjuk, akkor hany
tényez6 lesz, és ezeknek mi a rendje?

Zg x T

Adjunk meg egy olyan nem nulla elemet a Zs[z|/(z* — 1) ,
faktorgytiriiben, aminek nincs inverze. PL oz +1+ (2" 1)

Mely ¢ € Z; szamokra lesz Z7[x]/ (23 — ¢) test?
c=2,3.45

Adjunk példat egy alkalmas szokasos, alaptételes gytirtiben olyan idealra, ami nem f&ideal.

Pl. Z[x]-ben (2, z).

Adjunk meg végtelen sok olyan elemet Q(I\Q/i)—ben, ami negyedfoki Q folott.

Pl. V2 +¢, ahol ¢ € Q.

Legalabb hanyadfoku QQ egy olyan normalis bévitése Q 6-
16tt, amely tartalmazza %—t? 6

Adjunk példat arra, amikor Frobenius tételének feltételei koziil nem igaz, hogy az algebra valos
folotti, de a tobbi feltétel teljesiil, és a tétel dimenzidra vonatkozéd konklizidoja nem igaz.

Q(v/2) Q folstt.

Hany 6todfoku primitiv irreducibilis polinom van Z, {6-
16tt? p(2°=1)/5=6

Adjunk meg egy olyan f € Zs|x] polinomot, amelynek fel-
bontési teste Zs f6lott Fg;. Pl 28 — 2

Szamitsuk ki az ¢ — j 4+ 2k kvaternio kobét.
—6i + 65 — 12k




