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Mat. BSc. Algebra3a: 2. vizsgadolgozat, II. rész 2019. jan. 08.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I1. rész (60 perc). Minden vdlaszért 0 vagy 1 pont jar (negativ pontszam nincs). Indokolni

nem kell. Aki elér legalabb 10 pontot (és az 1. 1észbdl is legalabb hetet), annak a dolgozata mdr
legalabb elégséges; aki viszont nem éri el a 8 pontot, azé biztosan elégtelen (ez utdbbi esetben
a harmadik részt ki sem javitjuk). A tobbi esetben a vizsga eredményessége a mdsik két részre
kapott pontszdmtol fiigg, a részletek és a ponthatarok a harmadik rész feladatlapjan taldlhatok.

[rjuk fél az (123)(1342)(123)~! € S, elemet harom transz-

pozicié szorzataként. PL (23)(24)(12)

Adjuk meg a D15 diédercsoportban f? konjugaltosztalyat. Y I’
{f2=r"

Soroljuk 6l az S3 x Zg csoport 6 rendi elemeit.

((123),4), ((132),4).

Hény részcesoportja van a Klein-csoportnak (a trividlisakkal

egyiitt)? i)

Hany palyaja van az (123) és (45)(67) elemek altal generalt

részcsoportnak Sg-ban? 4

Adjunk meg egy 100 elemii csoportot, ami két méasodrendt

elemmel generalhato. D5

Adjunk meg a Dg diédercsoportban egy olyan részcsoportot,

ami nem normaloszto. PL {1t}

A @ kvaterniocsoporton a j elemmel valé konjugélas héa-

nyadrendd permutéci6? 2

Adjunk példat olyan N <G-re és g € G-re, melyre g rendje G-ben 6 és gN rendje G/N-ben 2.

Pl. G=7 g=1, N =/{0,2,4}.

Mely M matrixokbol all GL(2, C)-ben az egységmatrix hat-
szorosanak SL(2,C) szerinti mellékosztéalya? det(M) = 36
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Ha a Zg, csoportot primhatvanyrendi ciklikus csoportok direkt szorzatara bontjuk, akkor hany
tényez6 lesz, és ezeknek mi a rendje?

73 X ZLi x L

Hany elemii a Zs[z]/(2* + 1) faktorgytiri?
25

Mely ¢ € R szamokra lesz R[z]/(z® + ¢) test?
Nincs ilyen.

Adjunk ellenpéldat az alabbi allitasra: ,Ha R kommutativ, egységelemes gytirid, akkor minden
elemének additiv rendje 1, végtelen vagy prim”.

R =74, az 1 rendje az Osszeadasra 4 (ez a gytrid sziikkségképpen nem nullosztémentes).

Adjunk példat olyan a € C-re, melyre Q(a) = Q(¥/5, v/5). Mennyi a foka Q folott?

Pl.  %/5 foka 21.

Legaldbb hanyadfoku QQ egy olyan normalis bévitése Q 6-
16tt, amely tartalmaz tizedik primitiv egységgyokot? ¢(10) =4

Adjunk példat arra, amikor Frobenius tételének feltételei koziil nem igaz a nullosztémentesség,
de a tobbi feltétel teljesiil, és a tétel konkluzidja nem igaz.

RQXQ

Hany hatodfokt irreducibilis polinom van Zg f6lott?
(36 —-3%—-32+3)/6

Hany elemt az 2° — 1 polinom felbontési teste Zs folott?

Széamitsuk ki az 1 — ¢ 4+ 25 kvaternié minimalpolinomjat.
2 =21+ 6




