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Mat. BSc. Algebra3a: 1. vizsgadolgozat, II. rész 2018. dec. 21.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I1. rész (60 perc). Minden vdlaszért 0 vagy 1 pont jar (negativ pontszam nincs). Indokolni
nem kell. Aki elér legalabb 10 pontot (és az 1. 1észbdl is legalabb hetet), annak a dolgozata mdr
legalabb elégséges; aki viszont nem éri el a 8 pontot, azé biztosan elégtelen (ez utdbbi esetben
a harmadik részt ki sem javitjuk). A tobbi esetben a vizsga eredményessége a mdsik két részre
kapott pontszdmtol fiigg, a részletek és a ponthatarok a harmadik rész feladatlapjan taldlhatok.

Mennyi (12)(23)(34)(567) € Sy rendje?
12
A Dy diédercsoportban mennyi (ftf%t)° rendje?
4
Héany 40 rendd elem van az Fg; test multiplikativ csoport-
jaban? ¢(40) = 16
Adjunk ellenpéldat az alabbi éllitasra: ,egy G csoportnak minden k-ra legfeljebb egy k indextd
részcsoportja lehet.”
G = S5 és k = 3 (vagy G a Klein-csoport és k = 2).
Hény palyaja van az (123)(45)(67) elem altal generéalt rész-
csoportnak Sg-ben? 5
Adjunk meg egy olyan csoportot, ami nem generalhat6 két ‘
elemmel. Pl (R7)%, (Z3)®
Adjunk meg az A, alternéld csoportban egy olyan részcsoportot, ami nem normaéaloszto.
Pl. az (123) altal generalt részcsoport.
Hany konjugaltosztalya van a D, diédercsoportnak?
5
Legyen N = {1, f4, f8} < D15. Mennyi f2N rendje a Di5/N
faktorcsoportban? 2
Adjuk meg (—k,2) rendjét a @ x Z5 csoportban (@ a kva-
terni6esoport). [4,3] =12
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Ha a Zs; csoportot primhatvanyrendi ciklikus csoportok direkt szorzatara bontjuk, akkor hany
tényez6 lesz, és ezeknek mi a rendje?

73 X Lg XT3

Adjunk meg egy nullosztot a Z[x]/I faktorgytiriiben, ahol

[=(2,2>—1) z—1+1
Mely ¢ € R szamokra lesz R[z]/(z? + ¢) test?

c>0
Adjunk meg egy 3 karakterisztikaju végtelen gytirtit. ]

Zg €T

Adjunk példat olyan o € C-re, amikor az o szam Q(v/2) folotti foka nem osztoja a Q folotti
fokanak.

Pl. o =ev/2, ahol € primitiv 6todik egységgyok.

Adjunk példat Q(v/2) egy véges, nem normalis bovitésére.

Pl Q(v2)(V/2)

Melyek transzcendensek az alabbi szamok kozott? A: /7 ++/7, B: UV2+V3 + V5,
C: 3000107, D 352 1077,

A, D.

Az 23 — x — 1 polinom irreducibilis Zs folott, legyen o € F3s az egyik gyoke. Mi lesz a masik
két gyoke?

A(=1+a),a(=2+a).

Hany elemt az 2° — 1 polinom felbontasi teste Zg f6lott?
26

Szamitsuk ki az 1 — i + 25 kvaternio inverzét.
(1/6)(1 +i —2j)




