Mat. I. (BSc.) Algebra2: 3. vizsgadolgozat (normal), I. rész 2018. jin. 19.

NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (30 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jdar, a tébbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 7 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
és a harmadik részt ki sem javitjuk.

. Irjuk le képlettel, mit jelent az, hogy a (vy,...,v,) generélt altér a legsziikebb a vy,..., v,
vektorokat tartalmazo alterek kozott. A generélt altér elemeit megado képletet nem kell leirni.

. Irjuk fo] képlettel, mit jelent az, hogy egy transzformacio tartja a \ skalarral valo szorzast.

Ha by,...,b, ONB, és az A linearis transzformécié méatrixa ebben a bazisban M, akkor hogyan

irhato fel M-ben az i-edik sor j-edik eleme skalaris szorzat segitségével?

. Definialjuk halmaz-jel6léssel az A € Hom(V, W) linearis leképezés képterét.

. Irjuk 6] azt a képletet, amely az A € Hom(V, W) és B € Hom(U, V) linearis leképezések szor-
zatdnak matrixat adja meg, kifrva azt is, hogy mely bazisokban vessziik ezeket a méatrixokat.
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Mondjuk ki a Cayley-Hamilton-tételt az n x n-es M matrixra.

Jellemezziik az A € Hom (V') komplex szamtest {616tti linearis transzformacio diagonalizalha-

tosdgat a minimalpolinomja segitségével.

Mondjuk ki a f6tengelytételt, figyelve arra is, hogy milyen test f6lotti méatrixokrol beszéliink,
és hogy milyen bazisrél van szo.

. Irjuk 51 euklideszi térben a Cauchy-Bunyakovszkij-Schwartz-egyenlGtlenséget. Az egyenlGség

kérdésével nem kell foglalkozni.

Definialjuk, mit jelent az, hogy a W < V altér az A € Hom(V) linearis transzformécionak
invarians altere.




