Mat. 1. (BSc.) Algebra2: Gyakorlé vizsgafeladatok, II. rész 2/20.

. Adjunk meg egy olyan nem fires részhalmazt R[x]-ben, amely zart a skalarral szorzasra, de nem

zart az Osszeadasra.

Pl. az els6foki polinomok és a nullapolinom.

. Adjunk meg egy olyan nem iires részhalmazt R[z|-ben, amely zart az Osszeadasra, de nem zart

a (valos) skalarral szorzasra.

Pl. az egész egyiitthatos polinomok.

. Adjunk meg egy olyan nem iires részhalmazt R**?-ben, amely zart a negativ valos szamokkal

valo szorzésra, de nem zart az Osszes valos szammal vald szorzasra.

Pl. a nem nulla matrixok.

. Adjunk meg egy olyan nem iires részhalmazt C-ben, amely zart a tisztdn képzetes komplex
szamokkal val6 szorzasra, de nem altér C f6lott.

PL. A valos és a képzetes tengely unioja.

. Adjunk ellenpéldat az alabbi allitasra: ,C**? nem invertalhato matrixai alteret alkotnak.”

Pl ((1) 8) és (8 (1)) kozottiik van, de az 0sszegiik nincs.

. Adjunk meg C**?-ben egy olyan Osszeadéasra zart halmazt, ami nem altér.

PL. a valos elemd matrixok.

. Adjunk ellenpéldat a kovetkezs allitasra: ,azok az M € C**? matrixok, melyeknek sajatértéke
a 3, alteret alkotnak.”

PL (g g) benne van, de a kétszerese nincs.

. Adjunk ellenpéldat a kovetkezs allitasra: ,azok az f € C|x] polinomok, amelyeknek a foka
legalabb 3, a nullapolinommal egyiitt alteret alkotnak.”

Pl. 23 és —2® + x benne van, de az 6sszegiik nincs.

. Adjuk meg QQ egy részhalmazat, mely Osszeadasra zart, de racionéalis skalarral szorzasra nem.

Pl. az egész szamok.
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Adjuk meg C egy részhalmazat, mely valos skalarral szorzasra zart, de 0sszeadasra nem.

Pl. a valos szamok és a tisztan képzetes szamok (egyiitt).

Mely n > 0 egészekre igaz, hogy egy n-dimenziés vektortér
minden skalarral szorzasra zart részhalmaza altér? n=1

Az {f € Clz] : f(¢) =c+ 1} milyen ¢ € C esetén altér?

Adjuk meg R? egy részhalmazat, mely 6sszeadéasra nem zart, de valos skalarral szorzéasra igen.

P1. azok a vektorok, melyeknek van nulla komponense. Két origon dtmend sik unidja is jo.

Adjuk meg C? egy részhalmazat, mely R folott haromdimenzios altér, de C f5l6tt nem altér.

P1. azok a vektorok, melyeknek az elsé komponense valos, a méasodik tetszéleges.

Adjuk meg C? egy részhalmazat, mely R folott egydimenzios altér, de C folott nem altér.

Pl. azok a vektorok, melyeknek elsé komponense valés, a méasodik nulla.

Adjuk meg R[z] egy részhalmazat, mely Q f6lott kétdimenzios altér, de R folétt nem altér.

Pl {ax 4+ b : a,b € Q}.

Adjuk meg R[z]| egy részhalmazat, mely Osszeadasra zart, de (valos) skalarral szorzasra nem.

Pl. az egész egyiitthatds polinomok.

Adjuk meg a sik mint R f6l6tti vektortér egy olyan részhalmazat, mely (valos) skalarral szorzéasra
zart, de Gsszegképzésre nem.

Pl. az els6 és harmadik siknegyed unidja.

Adjuk meg az R[z] mint R {6l6tti vektortér egy olyan részhalmazat, mely (valos) skalarral
szorzasra zart, de Osszegképzésre nem.

PL {rz,rz? : r € R}.

Adjunk példat, ami mutatja, hogy a péros foku valos egytitt-
hatos polinomok halmaza nem zart az osszeadésra. PL 2% és z — o'
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