Bsc algebra2 normal gyakorlat
Elsd zarthelyi (2017. mdrcius 29.)

Mindegyik feladatban indoklas sziikséges, a puszta eredményért nem jar pont, a maximalis
pontszam minden feladatra 6 pont. Minden feladatot kiilon oldalon kezdjiink. Hasznalni
semmilyen segédeszkozt nem szabad, kalkulatort, mobiltelefont sem. A ZH alatt nem lehet
kimenni a terembdl. Minden lapon OLVASHATO NAGYBETUKKEL szerepeljen a

név, a NEPTUN-ko6d és hogy A valtozat. A dolgozat jegye az Osszpontszam hatodrésze.

1. Legyen V a legfeljebb harmadfoku, racionalis egyiitthatos polinomok (és a 0) Q feletti
vektortere, tovabba

a) Wy ={f eV : f f6egyiitthatoja és f(1) egyenls} U {0};

b) Wy ={f €V : f konstans tagja és f(1) egyenls} U {0}.
Amelyik nem altér W, és W, koziil, annal igazoljuk ezt (2 pont), amelyik pedig altér, annak
adjuk meg a dimenzi6jat és egy béazisat (4 pont), de ne igazoljuk, hogy altér. A dimenzio
indoklas nélkiili megadéasa 1 pontot ér.

2. Legyen V = R?*? mint R folotti vektortér, F az egységmatrix és A, B : V — V, ahol

a) A(M) = M —moE (itt myo az M matrix elsé soranak masodik eleme);

b) B(M) = M — det(M)E.
Amelyik nem lineéris transzformacio A és B koziil, annal igazoljuk ezt (2 pont), amelyik
pedig az, annak adjuk meg a méatrixat a szokasos bézisban (4 pont), de ne igazoljuk, hogy
linearis.
3. Legyen V asik R folétt. A C' € Hom(V) linedris transzformacio métrixa az ((1,2), (1, 3))
bazisban (8 (1)) Mi C matrixa az ((1,3), (1,2)) béazisban? Hova viszi C az (1,1) pontot?
(3 + 3 pont.)

4. Mely a € R esetén lesz az (ax® — 1,ax — 1,2% — 1) altér kétdimenzios R {616tt7

5. Adjunk meg egy olyan lineéris leképezést a térben, amelynek magtere az xy-sik, képtere
pedig az x-tengely, és irjuk is fel a matrixat a szokasos bazisban.

6. Alljon az U altér az R**? diagonalis matrixaibél. Adjunk meg egy olyan kétdimenzios
W alteret R**?-ben, melynek eleme (} D, és amelyre igaz, hogy U + W = R*. Mely
méatrixokbol all U N W?



