Bsc algebral normal gyakorlat
Masodik zdrthelyi B (2016. december 16.) — eredmények és pontozds
1. Az eredmény 220 — 21° + 210 — 25 + 1, mert
250 1 250 _ 1 240 4 230 4 420 4 210 4 g
T 31 0505D10Pa; (210 — 1)Pas(z) 220 + 205 + 210 4 25 + 1
Mdsodik megoldds:

D50 () (idaig 4 pont).

250 — 1 250 — 1 oz 41

(1)50(33) - @1@5@25@2@10 - (1‘25 — 1)@2(:6)@10(1‘) - 375 + 1 ’
mert ®o(z)P19(z) = (210 = 1)/(®1(2)®5(2)) = (2 - 1)/(z° — 1).

2. A matrix determinansa ismételt kifejtéssel 3¢ + d? (4 pont), az kell, hogy ez semmilyen c-re se
legyen nulla. Ez akkor teljesiil, ha d # 0 (2 pont).

3. Mivel g(z) = (x — abc)(x — abd)(x — acd)(x — bed) (1 pont), ezért a keresett egyiitthato
—(abed)*(a+b+c+d) = —o2o; (3 pont).
Mivel o1 = —2 és 04 = 5, ezért az eredmény 50 (2 pont).

4. Az (1) esetben b = 15 megfeleld, mert akkor a Schénemann—Eisenstein teljesiil p = 3-ra, de a
polinom nem primitiv, hiszen 5-tel oszthatoé (2 pont). A p = 3 megfelel akkor is, ha b = 3, de
ekkor a polinom primitiv is, ez a megoldas a (2) pontban (2 pont). Végil ha b = —235, akkor a
polinomnak gyoke az 1, és igy (3) teljesiil (2 pont).

5. Relativ primek, mert a két polinomnak nincs kozos komplex gyoke. Valéban, ha 8 = —1 és
el® = —1, akkor az elsé miatt €30 = (—1)° = —1, a masodik miatt e30 = (—1)% = 1, ellentmondés.

6. Zs folott 2® +x+1 = (2?2 +x+1)(2®+ 2% +1) (4 pont). Mindkét tényezs irreducibilis Zg f6l6tt,
mert a fokuk 2, illetve 3, és nincs gyokiik Zg-ben (2 pont).



