Lineéaris algebra (A, B, C) 9. gyakorlat 2016. november 14-18.

1. Hatarozza meg A € R™*" determinéansat, ha ;[A], a kovetkezs alaku (a;, by € R) :

a) (—1)7tkE2/j b) (—DFV/Gk?
C) a; + bk d) 1+ ajbk
e) jH+k—1 *) (j+k—1)2

2. Legyen U olyan 99-szer 99-es matrix, amelyre U = —U. Mennyi a det(U)?
p1!
3. Adjunk képletet {i d} kiszamitasara (ha 3)!

4. Szamitsa ki a kovetkezé matrixok sajatértékeit, karakterisztikus polinomjat, sajatvek-
torait, és adja meg a sajataltereket:

A=l a) o= 3 2]

0 0 1 3 1 0 1 2 3
C=10 10 D=|-4 -1 0 E=10 4 5
1 0 0 4 -8 =2 0 0 6

5. Szamitsa ki a kovetkez6 matrixok sajatértékeit, karakterisztikus polinomjat, sajatvek-
torait, és adja meg a sajataltereket:

2 3 1 1 0 1 0 1
?
I R I B B I T
A felsorolt matrixok diagonalizalhatok—e R felett ill. C felett?
6. Az alabbi matrixok kozott vannak-e R felett hasonlok?
2 3 1 1 -1 0 10
= = = = {?
Sl U B S Y I I B B
7. Keresslink olyan méatrixokat, amelyek karakterisztikus polinomja
a) A2 —3\+T;
b) —A3 + \;
c) M —4X3+ 602 — 4N+ 1.
8. Mi a kapcsolat M és M1 sajatvektorai, ill. sajatértékei kozott?

9. Mit allithatunk a 7" matrix valos sajatértékeirdl, ha
a) T* = 0; b) T° = I; ¢)T°=1,7

10. Tegyiik fol, hogy az A diagonalizalhaté matrix karakterisztikus polinomja (3 — \)™.
Mi lehet az A matrix?

11. Keresends olyan A € C2*2 | melyre o(AT A) # o(A). Egy ilyen példaban mi lehet
|A]?
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A 8. gyakorlat 10. feladatanak mintajara vizsgaljuk meg (x,y) miveleti tulajdonsagait,
kapcsolatat a C™-beli 6sszeadéssal és skalarral valo szorzéssal.

15*. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges A matrixra igaz, hogy o(A*A) = o(A).



