Bsc algebral gyakorlat
Masodik feladatsor
1. (2.4.14) A Horner-elrendezés segitségével dontsiik el, hogy az f(x) = 2% —4at + 23 — 22 +4
polinomnak gyoke-e a 2 szam, és irjuk is fel f(z)-et (x — 2)g(z) + f(2) alakban.
2. (2.5.11) Hanyszoros gyoke az x* — 2 — 2 + 1 polinomnak az 1?7 A Horner-elrendezést
hasznaljuk.

3. Adjunk példat olyan 1640 foku polinomra, melynek az 1 pontosan tizszeres, a —1 pedig
pontosan 20-szoros gyoke.

4. Ha az 1 (pontosan) 6tszoros gyoke f-nek és hatszoros gyoke g-nek, akkor hanyszoros
gyoke f + g-nek, illetve f + g + fg-nek?

5. Mutassuk meg, hogy az 22 4+ bz + ¢ polinomnak akkor és csak akkor van kétszeres gyoke,
ha b? = 4c.

6. Ha egy harmadfoku polinomnak van kétszeres gyoke, akkor hany (valos) gyoke van? Héany
valos gyok lehet, ha a polinom negyedfoku?

7. (3.3.16) Adjuk meg a 223 + 3z + 5 polinom racionélis gyokeit.

8. Hatarozzuk meg azt a ¢ szamot, melyre a 6z + 23 + 2322 + 42 + ¢ polinomnak gyoke az
1/3, majd irjuk fol gyoktényezds alakban a kapott polinomot.

9. Szamitsuk ki az alabbi Osszegeket.
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10. (2.4.20*) Van-e olyan egész egyiitthatos f polinom, melyre f(10) = 400, f(14) = 440
és f(18) = 5207

11. (2.4.26*) Ha az f € Z[x] polinom négy kiilonbozs egész helyen is felveszi az 5 értéket,
akkor felveheti-e egy egész helyen a 12-t7

12. (2.4.16) Az n-edfoku f(z) polinomba behelyettesitjiik a b szamot. Hany szorzasra van
szitkség f(b) kiszamitasédhoz, ha

(1) egyaltalan nem triikkkoziink;

(2) a b hatvanyait el6re kiszamoljuk;

(3) a Horner-elrendezést hasznaljuk?
13. (*) Mutassuk meg, hogy az x3 + pz + ¢ polinomnak akkor és csak akkor van legalabb
kétszeres gyoke, ha 27¢ + 4p® = 0.
14. (*) Legyen f(x) = 62" + 352° + 6222 + 352 + 6. Irjuk ol f-et = + (1/x) polinomjaként,
majd keressiik meg a gyokeit.
15. (*) Legyen f(z) = agp+ a1x+ ...+ a,a™ € Rz] péaros fokt polinom, amely ,feje tetejére
allitva is 6nmaga”’, azaz a; = a,_; minden 0 < ¢ < n esetén, és ag # 0. Mutassuk meg, hogy
f felirhato x + (1/x) polinomjaként.
16. (3.5.8%) Legyen f(x) = ag + a1z + ... + a2 € Rlz], ahol ag és a, nem nulla, és
g(x) = a, + ap_1x + ... + agx™. Igazoljuk, hogy a g polinom R-beli gytkei pontosan az
f gyokeinek a reciprokai (multiplicitassal szamolva is).



