Mat. I. (BSc.) Algebral: 4. vizsgadolgozat (normal), I. rész 2016. jan. 26.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (30 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jdar, a tébbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 7 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
és harmadik részt ki sem javitjuk.

. Mondjuk ki C 6l6tt a polinomok azonossagi tételét, azt is megfogalmazva, hogy mit jelent két

polinom egyenl&sége.

Ha f,g € C[z], és a hozzajuk tartozd polinomfiiggvények egyenlsk,
azaz minden r € C esetén f(r) = g(r), akkor f =g,
vagyis az f és g polinomok megfelels egyiitthatoi megegyeznek.

(A feltétel ugy is szolhat, hogy a két polinom a fokszamuknal t6bb helyen megegyezik.)

. Mondjuk ki a binomialis tételt szummas alakban.
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. Ha wg a z # 0 komplex szam egyik n-edik gyoke, akkor ebbdl hogyan kaphaté meg z tobbi
n-edik gyoke?

Ugy, hogy wo-t megszorozzuk mindegyik n-edik egységgyokkel.

. Mondjuk ki a hatvany rendjének képletét.

. Irjuk &l az n x n-es ((a;;)) matrix determindnsat definidlo képletet (nem a kifejtési tételt!).
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Mondjuk ki a permutaciok elGjelének szorzastételét.

Ha f,g € S, akkor sg(f o g) = sg(f)sg(g)

Irjuk fél az ay,...,a, (paronként kiilonbézs) helyekhez tartozo /1 (x) els6 Lagrange-féle inter-
polacios alappolinomot.

(x —ag)(z —az)... (v —ay,)
(Cll — ag)(al — a3) Ce (CLl — an)

Definialjuk a @, (z) korosztéasi polinomot a gyoktényezss alakja segitségével (tehat nem a re-
kurzios képletet kell felirni).

O, (z)=(x—m)...(x —ng), ahol 0y, ..., m az n-edik primitiv egységgyokok (k = p(n)).

Mondjuk ki az els§ Gauss-lemma mésodik kovetkezményét (a Z és Q folotti oszthatosag kap-
csolatarol). A primitiv polinom fogalmét nem kell definialni.

Ha f,h € Z[x], ahol f primitiv, g € Q[z] és fg = h, akkor g € Z|x].

Definialjuk az R szokasos gytrtiben az egység fogalmat. (Nem az egységelem fogalméat kell
definiélni!)

Az e € R egység, ha R minden elemének osztoja.




