Mat. I. (BSc.) Algebral: 3. vizsgadolgozat (normal), I. rész 2015. jan. 16.
NEV: ELTE AZONOSITO:

I. rész (30 perc). Minden teljesen preciz és korrekt vdlaszért 1 pont jdar, a tébbiért 0. Indokolni
nem kell. Aki itt nem ér el legaldbb 7 pontot, annak a dolgozata elégtelen, és ekkor a mdsodik
és harmadik részt ki sem javitjuk.

. Definialjuk, mit jelent, hogy az f(z) polinomnak a b szam pontosan k-szoros gyoke.

Van olyan g(x) polinom, melyre f(z) = (z — b)*g(x), ahol g(b) # 0.

. Mondjuk ki a binomialis tételt szummas alakban.

(a+b)" = Zn: (n> a"

=0 \J

. Definidljuk a z komplex szam rendjének a fogalmat.

A 2z # 0 rendje az egész kitevdji, kiilonb6z6 hatvanyainak a szama.

. Irjuk 6] a trigonometrikus alakt r(cosa + isina) # 0 komplex szdm n-edik gyokeit megado
képletet.

n

2 2
%(cos (M> —i—isin(M)), ahol k =0,1,...,n — 1.
n

. Mondjuk ki az algebra alaptételét.

Minden nem konstans, komplex egyiitthatos polinomnak van gycke C-ben. Vagy:
Minden nem nulla C[z]-beli polinom folirhaté gyoktényezds alakban.
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[rjuk f5l az n x n-es ((a;;)) métrix determinansat definidlé képletet (nem a kifejtési tételt!).

Zfesn sg(f)aifq) - - - angn)

Mondjuk ki a permutaciok elGjelének szorzastételét.

Ha f,g € S, akkor sg(f o g) =sg(f)sg(g)

[rjuk ol az ay, ..., a, (paronként kiilonbozs) helyekhez tartozo /1(z) elsd Lagrange-féle inter-
poléciés alappolinomot.

(x —ag)(z —a3)...(z —ay,)
(a1 —az)(a; —ag) ... (a1 — ay)

Definialjuk a @, (x) korosztéasi polinomot a gyoktényezss alakja segitségével (tehat nem a re-
kurzios képletet kell felirni).

O, (z) = (x—m)...(x —n), ahol ny, ..., m, az n-edik primitiv egységgyokok (k = ¢p(n)).

Definialjuk, mit jelent, hogy a p elem prim. (Nem a felbonthatatlan elem fogalméat kérdezziik!)

A p akkor prim, ha nem nulla, nem egység, és minden b, c-re p | be = p | b vagy p | c.




