Bsc algebral normal gyakorlat
Masodik zdrthelyi A (2014. december 8.) — eredmények és pontozds

1. Az M determinansa (példaul az utolsé oszlop szerinti kifejtéssel szamolva) —c + 1 (5 pont).
Tehat M akkor invertalhato, ha ¢ # 1 (1 pont).

2. A rekurzios képlettel szdmolva
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(a nevezdében a 12 oszt6it vontuk Ossze).
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3. A racionélis gyokteszttel szamolva megéllapithatd, hogy az 1 szam kétszeres gyok, és a polinom
(2% +2)(x — 1)? (4 pont). A zéardjelben 1é6v6 polinom a Schénemann-Eisenstein-kritérium miatt
irreducibilis (p = 2, 2 pont).
4. Az x — i gyoktényezivel vald osztasi maradék az f(i) helyettesitési érték (2 pont). A feltétel
szerint f(x) = (2% + 1)g(z) + (2 — 1) (2 pont). Innen x = i helyettesitéssel f(i) = 2i — 1 (2 pont).
5. A gyokok és egyiitthatok Osszefiiggése miatt oy = a+b+c= —2, 090 = ab+ ac+ bc = —1 és
o3 = abc = —1 (1 pont). A keresett polinom (z —a — be)(x — b — ac)(x — ¢ — ab), ezért a keresett
szam —(a + be)(b + ac)(c + ab) (1 pont). A beszorzast elvégezve

—(abe + ab*c® + (a®b? + a®c* + b*c?) + (a®be + bPac + cPab))
adodik (1 pont). Az utolsé hérom tag dsszege abc(a® + b? + ¢?) = o3(0} — 202) = —6 (1 pont).
A gyakorlaton lattuk, hogy a?b? + ac?® + b*c? = 03 — 20103 = —3 (1 pont). Ezért a végeredmény
—(=14+1-3—-6) =9 (1 pont).
6. Vonjuk ki az utolsé sort a tébbibdl, majd mindegyik sort az utolsobol. Ekkor az egységmatrixot
kapjuk, igy a keresett determinans értéke 1.



