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Mat. 1. (BSc.) Algebral: 1. vizsgadolgozat (normal), II. rész 2014. dec. 22.
NEV: ELTE AZONOSITO:

IL. rész (60 perc). Minden vdlaszért 0 vagy 1 pont jdar (negativ pontszam nincs). Indokolni

nem kell. Aki elér legaldbb 10 pontot (és az I. mészbdl is legaldbb hetet), annak a dolgozata mdr
legaldbb elégséges; aki viszont nem éri el a 8 pontot, azé biztosan elégtelen (ez utdbbi esetben
a harmadik részt ki sem javitjuk). A tobbi esetben a vizsga eredményessége a mdsik két részre
kapott pontszamtdl fiigg, a részletek és a ponthatdrok a harmadik rész feladatlapjan taldlhatok.

Ha z = z + iy, akkor mennyi [z + i+ Im(z — z')‘Q? (Fel- ; ,
tessziik, hogy =,y € R.) (x+y—17°+y+1)

Ha |z| = 1, akkor mennyi lehet iz — i/z # 0 szoge?
0 vagy 180°

Soroljuk f61 —1 — v/3i azon 6t6dik gyokeit, melyek a mésodik siknegyedbe esnek.

V/2(cos 120° + i sin 120°)
Ha e hatodik primitiv egységgyok, akkor mennyi o(g*)?
3
Irjunk 5l egy olyan homogén lineéris egyenletrendszert,
amelynek végtelen sok megoldasa van, az egyenletek szé- r+y=0
ma 3, az ismeretlenek szama 2. Tty =
r+y=
Legyen A € C™" és B € C***. Milyen feltétel mellett lesz
BT A egy 2 x 2-es matrix? m=~késn=~0=2.

Az M matrix elGjeles aldeterminansai M;;, inverze N. Mi lesz K = ((M,;)) és N kapcsolata?

K = det(M)NT

Az M € C™* determinansat valaki ugy szamolta ki, hogy
M minden elemét megszorozta a hozza tartozo elGjeles al- Ha det(M) = 0.
determinanssal, és Osszeadta. Mely M méatrixok esetében
kapott helyes eredményt?

Legyen A, B € C°*° melyre det(A) = 3 és det(B) = 5i.
Hatarozzuk meg det(2AB~?) értékét. —96/25

Az 5x5-6s ((a;;)) determinansban mi lesz az as4a32a51 93015
tag elGjele? +1
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Mat. 1. (BSc.) Algebral: 1. vizsga, II. rész/2 2014. dec. 22.

Egy tizedfoku valés egyiitthatos polinomnak minden gyoke
kétszeres. Hany olyan kiilonb6z6 gyoke lehet, amelynek a 0, 1 vagy 2.
képzetes része negativ?

Mely n > 4 egészekre igaz a kovetkez6 allitas? Ha f € Z,[z]-nek gyoke 1 és 3, akkor f oszthato
(x — 1)(z — 3)-mal Z,[z]-ben.”

Ha n(> 4) paratlan szam.

Hatarozzuk meg a 27-edik primitiv egységgyokok négyzet-
Osszegét. 0

Mennyi a maradék, ha Zs folott az 229 + 22 + 1 polinomot
elosztjuk maradékosan 2% + 1-gyel? r+1

Melyik a legkisebb n > 0, melyre hamis a kévetkezd: ,ha egy
n-edfoka f € Z[z] irreducibilis Z folott, akkor irreducibilis n=0, f(z) =2
R f6l6tt is”? Adjunk erre az n-re ellenpélda-polinomot is.

Adjunk ellenpéldat az alabbi allitasra. ,Ha R szokasos gytrd, akkor R[x] minden els6foki
polinomja irreducibilis R f6lott.” A gytrtt is meg kell adni.

Pl. 22, R ="7.

Legyen f(x) = 602° 4+ 18z + 45. Hogyan alkalmazhaté a Schonemann-Eisenstein-kritérium
annak megmutatasara, hogy f irreducibilis Q f6lott?

(1/3) f(x)-re alkalmazhatd p = 3-mal, mert f(x) irreducibilis <= (1/3) f(x) az.

Adjunk példat olyan 2014-ed foki egész egyiitthatos poli-
nomra, amely Q folott irreducibilis, de Z f6l6tt nem. 22°M1 + 6

Adjunk példat Zg folott két masodfoka polinomra, melyek
szorzata elséfok. (422 + 2z)(42% + 2)

Bontsuk Z; f6lott irreducibilisek szorzatara a ®g(x) korosztasi polinomot.

?—z+1=(x+2)(x+4)




