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Ezt ad − bc-vel osztva az egységmátrixok kapjuk.
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Előző állítás

Ha ad − bc 6= 0, akkor M =

[

a c

b d

]

inverze
1

ad − bc

[

d −c

−b a

]

.

Ha det(M) = ad − bc = 0, akkor M-nek nincs inverze.
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Előző állítás
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Ezért det(M) sem lehet nulla.
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[
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b′ d

]

.

det
[

λa c
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]
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[

a c

b d

]

minden λ skalárra.

Azaz a determináns az első oszlopában lineáris
(összegtartó, és skalárszoros-tartó). Ez a két tulajdonság
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Ezek egyenlők. A skalárszoros-tartás bizonyítása hasonló.



A kétszer kettes determináns Algebra1, alapszint 17. előadás 6 / 12
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Oszlopok egyenlősége
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Állítás
Ha a mátrix két oszlopa egyenlő, akkor a determináns nulla.
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det
[

a b

0 d

]

= ad − 0b



A kétszer kettes determináns Algebra1, alapszint 17. előadás 6 / 12
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A második oszlopból kivonjuk az elsőt.
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Bizonyítás

det
[

a c

b d

]

= ad − bc.

det
[

c a

d b

]

= cb − da = − (ad − bc).

Második bizonyítás

det[w, v ] = det[w + v , v ] = det[w + v , v − (w + v)] =

= det[w + v ,−w ] = det[v ,−w ] =
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Mintabizonyítás
Legyen M az eredeti mátrix, N a sorcserével kapott mátrix.
Ekkor NT oszlopcserével kapható MT -ból.
Beláttuk, hogy oszlopcserénél a determináns előjelet vált,
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azaz det(MT ) = − det(NT ).
Beláttuk, hogy transzponáláskor a determináns nem változik,
azaz det(MT ) = det(M) és det(NT ) = det(N).
Ezért det(N) = det(NT ) = − det(MT ) = − det(M).

HF: Hasonlóan lássuk be, hogy a determináns mindegyik
sorában lineáris, továbbá, hogy ha az egyik sorhoz a másik sor
skalárszorosát adjuk,



A kétszer kettes determináns Algebra1, alapszint 17. előadás 10 / 12
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Lemásoljuk az első két oszlopot a mátrix jobb oldalára.
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összeszorozzuk,
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